Nevlastny Riemannov integral a Lebesgueov integral.

Veta. Nech funkcia f je integrovatelnd na intervale I (ohranicenom alebo neohra-
nicenom) v nevlastnom Riemannovom zmysle spolu aj s funkciou |f|. Potom f je
Lebesgueovsky integrovatelnd na I a jej nevlastny Riemannov integrdl sa rovnd jej
Lebesgueovmu integrdlu.

Pre kazdé prirodzené ¢islo n > ﬁ poloZzme
fn = f.X[a+%,b]'

Funkcia f je Riemannovsky integrovatelnd na intervale [a + %,b], teda je aj
Lebesgueovsky meratelnd na intervale [a + %, b]. Odtial vyplyva, ze funkcia f, je
Lebesgueovsky meratelna na intervale (a,b]. Zrejme f,, — f bodovo. Teda funkcia
f je Lebesgueovsky meratelnd na intervale (a,b]. Podla Beppo Leviho vety (Veta
5.5.1) plati
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Teda funkcia | f]| je Lebesgueovsky integrovatelnd na (a, b).

Pretoze pre kazdé n > b% mame |f,| < |f|, podla Lebesgueovej vety (Veta

5.5.4) plati
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